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. (Orai feladat) Egy f : [a,b] — R fiiggvény akkor és csak akkor folytonos, ha
a grafikonja kompakt (korlatos és zart)! Mutassuk meg, hogy (a megfelels
irdnya implikdcio bizonyitasabol) sem a korlatossig, sem a zartsig nem
hagyhato el!

. Tegyiik fel, hogy f : [0,1] — R differencialhaté és valamely y € R értéket
egy perfekt halmazon vesz fel. Igazoljuk, hogy van olyan x € (0,1) melyre

f(2) =y & f'(z) = 0.

. Igazoljuk, hogy ha egy f : [a,b] — R folytonos fiiggvényre minden x €
(a,b)-re DY f(x) > 0, akkor f monoton né. Mutassuk meg, hogy ez akkor
is igaz, ha minden z-re D f(z) > 0 teljesiil!

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy f : [a,b] — R fiiggvényre és valamely ¢, d
valosakra minden x € (a,b)-re ¢ < DT f(x) < d teljesiil, akkor minden
u,v € [a,b] kiillonb6z6 pontra

u—v

. Mutassuk meg, hogy egy f : R — R fliggvény pontosan akkor folytonos
fiiggvények pontonkénti limesze, ha minden U nyiltra az f~1(U)(= {z :
f(z) € U}) halmaz F,.

. Mutassunk példat olyan f : [0, 1] — R fliggvényre, amely minden interval-
lumon minden értéket felvesz!

. Hasznalva a 2. feladatot mutassuk meg, hogy nincs olyan folytonosan
differencialhato fiiggvény f : [0,1] — [0, 1], mely minden értéket felvesz
egy perfekt halmazon!

Beadhato feladatok

. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges A, ..., A, halmazokra x € A1 A Ay A
- A A, pontosan akkor teljesiil, ha x az A;,..., A, halmazok koziil
pératlan soknak eleme!



