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1. Osszuk fel az [1, 2]×[1, 3] tartományt az x = 1+ i
n és y = 1+ 2j

n egyenesekkel téglalapokra és határozzuk
meg az f(x, y) = x2 + y2 függvény felosztásra való közeĺıtő összegét!

2. Határozzuk meg a következő integrálok értékét:

(a)
∫∫

[−1,1]2
(x+ y) dxdy

(b)
∫∫

[−1,1]×[3,4]

sin(x+ y) dxdy

(c)
∫∫

[0,1]2
y2ex dxdy

(d)
∫∫

[0,2]2
yex+y dxdy

3. Számı́tsuk ki az értékét a megadott tartományon!

(a)
∫∫
K

x2 + y2 dxdy, ahol K = {(x, y) : x ≥ 0, 0 ≤ y ≤ 1− x}

(b)
∫∫
K

y2
√
x dxdy, ahol K = {(x, y) : x ≥ 0, x2 ≤ y ≤ 10− x2}

(c)
∫∫
K

(x2 + y2)3/2 dxdy, ahol K = {(x, y) : x2 + y2 ≤ 4}.

(d)
∫∫
K

sin(x2 + y2) dxdy, ahol K = {(x, y) : π2 ≤ x2 + y2 ≤ 4π2}

4. Cseréljük fel az integrálokat:

(a) ∫ 2

0

∫ 2x

x

f(x, y) dydx

(b) ∫ 1

0

∫ x3

x2
f(x, y) dydx

(c) ∫ 2

−6

∫ 2−x

x2
4 −1

f(x, y) dydx

5. Tegyük fel, hogy az f : [0, 1]2 → R függvényre
∫∫

[0,1]2
f(x, y) dxdy = 1.

(a)
∫∫

[0,1]2
f(x/2, y/2) dxdy =? (b)

∫∫
[0, 1

2 ]×[1,4]

f(2x, 4−y
3 ) dxdy =?

6. Milyen α-kra véges az
∫∫

x2+y2≤1

1
(x2+y2)α dxdy integrál?

7. Legyen f : [0, 1]→ [0, 1] a Riemann-függvény. Integrálható-e a

g(x, y) =

{
1 y ≤ f(x) és x, y ∈ Q,
0 egyébként.

függvény?


