Hazi feladatok a majus 21-i gyakorlatra
(Feladva méjus 7-én)

1. Legyen H k-uniform 7-kritikus hipergréf, melyre 7(H) = ¢. (A 7-kritikussig
azt jelenti, hogy egy tetszbleges E € E(H) él elhagydsa esetén keletkezd
H' hipergréfra 7(H') < 7(H).) Bizonyitsuk be, hogy

eoor< ("TL7):

(Ez a feladat mar a multkori hdzi feladatok kozott is szerepelt. Ott volt
egy masodik része is - azt is bizonyitani kellett, hogy az egyenlétlenség
éles -, ennek megolddsa elhangzott a gyakorlaton.)

Az egyenlOtlenség bizonyitasat az alabbi 6tlet kozreaddsaval szerepeltetjiik
ujra a hazi feladatok kozott: Hasznaljuk a Bollobds egyenlotlenséget!

2. Mutassuk meg, hogy a Graham &ltal taldlt graf (melyet gy kaphatunk
meg, hogy egy 5 cstcst kor minden csicsat Osszekotjiik egy ettol a kortol
pontdiszjunkt K3 minden csticsdval) teljesiti, hogy éleinek tetszéleges 2-
szinezése esetén keletkezik egyszinii hdromszog.

3. Jelolje R(3;n) azt az R(3,3,...,3) Ramsey szdmot, ahol a zardjelben &ll6
3-asok szama n. Bizonyitsuk be, hogy
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4. Az in. Gyérfds-Sumner sejtés (mely bé négy évtizede nyitott) azt allitja,
hogy minden T fdhoz létezik olyan fr : N — N (itt N a természetes
szdmok halmazat jeloli) fiiggvény, hogy ha G tetsz6leges olyan graf, amiben
T nem taldlhaté meg feszitett részgrafként, akkor x(G) < fr(w(G)).
(Vagyis, hogy az ilyen grafokban a kromatikus szdm feliilrél becsiilheté
a klikkszamnak valamilyen csak a T-t0l fiiggd fliggvényével. Ez annak
fényében érdekes, hogy altalanossdgban még egy harom méretii klikket
sem tartalmazé graf kromatikus széma is akdrmilyen nagy lehet.)

Mutassuk meg, hogy T' = K ,, vagyis egy r + 1 cstcsu csillag esetén igaz
a Gyarfas-Sumner sejtés!



