BME TTK Topolégia Vizsgakérdések

(A) alapfogalmak.

1. Topologikus tér definiciéja, bazis, szubbéazis. Szubbdzis altal generalt topolégia. Folyto-
nossag, homeomorfizmus definicidja.

2. Kornyezet, kornyezetbézis, pontban valé folytonossag, és kapcsolata a folytonossaggal.
Az altértopoldgia, és jellemzése.

3. A direktszorzat és jellemzése. Ha egy teret egy direktszorzat minden tényezdjébe
folytonosan bele lehet képezni, akkor a direktrszorzatba is bele lehet folytonosan
képezni.

4. A faktortér és jellemzése. Minden folytonos fliggvény elddll egy folytonos injektiv és
egy természetes leképezés kompozicidjaként.

5. Szétvalasztasi axiomak, kapcsolataik és jellemzéseik.

6. Megszamlalhatésagi axiomak. A w és d fiiggvények. Becslés Hausdorff-terek méretére
d segitségével.

(B) Metrizalhatésag.

7. Elégséges feltétel a normalitashoz. Regularis Ms-tér normalis.

8. A normalis terek Tyihonov-terek (Uriszon-lemma), a Tyihonov-terek regularisak.
9. Metrizalhaté terek megszamlalhatéd szorzata metrizalhato.

10. Uriszon metrizaciés tétele.

11. Tietze tétele.

(C) Osszefiiggdség.

12. Osszefiiggdség, és jellemzése diszkrét értékil fiiggvényekkel.

13. Osszefiiggd halmaz folytonos képe Gsszefiiggé. Az egységintervallum Osszefiiggd.

14. Tvszerti Osszefiiggiség, ivszerlien Osszefliggé halmazok Gsszefiiggoek.

15. A homotépia fogalma. A homotdpia ekvivalencia reldacié. A fundamentélis csoport.

16. Homotép gorbék a megfeleld fliggvényterek azonos ivszeriien Osszefiiggé kompo-
nensében vannak.

17. A Brouwer-tulajdonsdg; homeomorf terek egyszerre Brouwer-tulajdonsaguak, vagy
nem. Brouwer fixpont-tétele.

18. Egyszeres sszefiiggéség és jellemzései. A korgylirti nem egyszeresen 6sszefiiggd.

(D) Kompaktsag.

19. Kompakt és Lindelof-terek. Kompakt (Lindelof) terek folytonos képe kompakt (Lin-
del6f). Kompakt terekben minden megszamldlhatéan végtelen halmaznak van teljes
felhalmozodasi pontja.

20. A kompaktsag jellemzése (ekvivalens feltétele) topologikus terekben.

21. Kompaktsag jellemzése (ekvivalens feltételei) metrikus terekben.

22. Kompaktsdg véges dimezids normélt terekben. Minden kompakt Hausdorff-tér normalis.

23. Tyihonov tétele: kompakt terek szorzata kompakt.

24. Baire kategéria-tétele kompakt Hausdorff, és teljes metrikus terekre.

25. A Banach-Mazurkiewicz tétel (vazlata).



(E) Generikus automorfizmusok.
26. A Rado-graf: kombinatorikus és sztochasztikus definicidk és ekvivalencidjuk.

27. A Rado-gréaf automorfizmuscsoportja, mint topologikus csoport (teljesség és metrizél-
hatéség).

28. A Truss-Hrushovski tétel ekvivalens gyengén generikus automorfizmusok l1étezésével.

29. Baire kategoria-tétele miatt a Rado-grafnak vannak gyengén generikus automorfizmu-

sai (vézlat).



