Nemsztenderd Analizis Feladatok, 2.

1. Legyen G az a teljes graf, melynek csicshalmaza P(w). Igazoljuk, hogy G éleit ki
lehet N, szinnel szinezni ugy, hogy ne keletkezzen egyszinti haromszog.

2. Igazoljuk, hogy a kovetkezo két allitas ekvivalens:
(a) az (an : n € N) valés szamsorozatra a szokdsos értelemben

lim a, = oo;

n—oo

(b) végtelen nagy n-ekre a,, végtelen nagy.

3. Legyen f : R — R folytonos fiiggvény. Adjunk nemsztenderd bizonyitast arra,
hogy R nyilt részhalmazainak f szerinti 6sképe nyilt.

4. Legyen f : R — R derivalhato fiiggvény, és tegytik fel, hogy K fels6 korlatja
b

f'-nek. Igazoljuk, hogy végtelen nagy b € *R szamokra

5. Adjunk meg folytonos fiiggvényeknek egy olyan f, : [0,1] — [0, 1] pontonként
konvergens sorozatat, melyre teljesiil, hogy végtelen nagy n-ekre a

gn :[0,1] = R, gn(x) = st(fu(z))

fliggvény mindeniitt értelmezett, de van olyan pont, ahol nem folytonos.
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