Modellelmélet Feladatok, 1.

Ha f: A — B egy fiiggvény, akkor

ker(£) " {u,v) € Ax A f(u) = f(v)}.

Ha A egy struktira, F C P(I) egy ultrasziiré, G C P(I x I) egy sziirs, akkor
az T A/(F,G) limesz-ultrahatvany az ! A/F ultrahatvdnynak az a részstruktirdja,
melynek alaphalmaza az

{s/F:sec’A, ker(s)eG}

halmaz.

1. Az el6z6 jeloléseket figyelembe véve lassuk be, hogy az L A/(F, G) limesz-ultrahatvany
(minden G-re) elemi részstruktirdja az L. A4/F ultrahatvdnynak.

2. Igazoljuk, hogy minden A-bdl indulé (akdrmilyen hosszi) ultralanc izomorf .4
egy limesz-ultrahatvanyaval.

3. Igazoljuk, hogy “limesz-ultrahatvany limesz-ultrahatvanya” izomorf az eredeti
struktira egy limesz-ultrahatvanyéaval, azaz, ha F;, F; ultraszirok [ illetve J felett,
Gr,Gy szirék I x I illetve J x J felett, akkor van olyan K halmaz, Fx C P(K)
ultraszlir6 és G C P(K x K) sziird, hogy a

YA/ (F1,G0)/(Fr.Gr) ¢ BA/(Fk,Gk)

limesz-ultrahatvanyok izomorfak.

4. Tegyiik fel, hogy a B, C struktiraknak az A struktira elemi része (de nem tessziik
fel, hogy B és C kozott ezen kiviil barmilyen tovabbi kapcsolat lenne). Igazoljuk,
hogy van olyan D struktira, melynek A, B,C mind elemi részstrukturai.
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