Modellelmélet Feladatok, 2.

1. Legyen I végtelen halmaz. Igazoljuk, hogy ha F C P(I) reguldris ultrasziird,
akkor minden x € F-re |z| = |I|.

2. Legyen F C P(w) nemf6 ultrasziiré és minden n € w-ra legyen A,, egy legaldbb
n-elemili véges halmaz. Igazoljuk, hogy

| T An/F| = 2%,

new

3. Ha F C P(I), G C P(J) ultraszlir6k, akkor definialjuk F x G C P(I x J)-t igy:
FxG={zCIxJ:{iel:{jeJ:{i,j)ex}eg}eF}

Igazoljuk, hogy ha F valamilyen k-ra k-regularis, akkor F x G egy k-regularis ul-
trasziro.

4. Legyen T a végpontok nélkiili stirti rendezések elmélete és legyen A = (Q, <),
ahol < a raciondlis szamok QQ halmazanak szokéasos rendezése. Igazoljuk, hogy ha
F C P(I) egy r-reguldris ultrasziiré, akkor 7" minden legfeljebb ' szdmossdgu
modellje bedgyazhaté 1.4/ F-ba.

(Nem kell igazolni, de az is megmutathatd, hogy elemi bedgyazés is van, ezért
TA/F valéjadban wtF-univerzdlis, tehdt “eggyel jobban” univerzélis, mint amit a
reguléris ultrahatvanyokkal kapcsolatban tanult tétel allit.)
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