Matematikai Logika Feladatok, 2.

1. Legyen I végtelen halmaz. Minden pozitiv egész n szamra adjunk meg egy
végtelen F,, C P(I) halmazrendszert gy, hogy FE, barmelyik n darab elemének
végtelen a metszete, de barmely kiilonboz6é n + 1 darab elemének iires a metszete.

2. Legyen L egy elsérendii nyelv, legyen K L-nyelvii struktirdk egy elemi ek-
vivalenciara zart osztalya, és legyen k az L nyelv Osszes formulajabol allé hal-
maz szamossaga. Igazoljuk, hogy ha K nem zart ultraszorzatra, akkor van olyan
F C P(k) ultrasziir§ és K-beli stuktiuraknak olyan (A; : i € k) rendszere, hogy
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(azaz, ha K nem zart ultraszorzatra, akkor mar x-tényezos (azaz viszonylag “révid”)
ultraszorzatokra sem zart).

3. Egy A = (A, <) részbenrendezett halmaz megszamldlhatéan V-teljes, ha A min-
den megszamlalhaté részhalmazanak van legkisebb felsé korlatja. Igazoljuk, hogy
a megszamlalhatéan V-teljes részbenrendezett halmazok osztalya nem zart ultra-
szorzatra.

Jatékszabalyok.

1. Lehet kozosen gondolkodni, de mindenki 6nélléan irja le a megolddsait, miutan
minden részletet megértett.

2. A megoldasokat legkés6bb 2024 aprilis 12 (péntek) reggel 10:15-ig (a logika
eldadas kezdetéig) kell eljuttatni akdr e-mail-en a sagi@renyi.hu cimre, akdr papiron.
Mindkét esetben elég, ha kézzel irt megoldést adsz be (vagy fot6zol le, és azt kiildod
e-mail-en). Természetesen gépelt megolddsokat is be szabad adni.

2024 mércius.



