BME Fels6bb Matematika (Logika) Vizsgakérdések, 2018 &sz

Az aldhuzott részek bizonyitasait is tudni kell.

(A) Bevezets Logika blokk.

1. Nullad- és els6rendii nyelvek szintaxisa (a nyelvek szimbdélumai, formulak, termek).

2. Kiértékelések, strukturak, a nullad- és elsérendii formulak jelentése.

3. Egy nulladrendii formula igazsiaga csak a benne szerepld itéletvaltozoktdl fiigg.

4. Funkciondlis teljesség fogalma; a {—, A, V}, {—=,V}, {=, A}, {-, =} miivelethalmazok
funkciondlisan teljesek. A nulladrendii formuldk ekvivalensek egy DNF-el ill. KNF-el.
Minden elsoérendii formula ekvivalens egy prenex-alakuval.

6. Formuldk ekvivalenciija, szemantikus kévetkezmény fogalma.

o

(B) Bizonyitaselmélet blokk.

7. Az itéletkalkulus axiomai, kovetkeztetési szabalya.

8. A Ded operator lezarasi operator.

9. Dedukcids tétel.

10. Ellentmondésos formulahalmaz fogalma, ¥ - ¢ pontosan akkor, ha ¥ U {—¢} el-
lentmondésos; ¥ - —¢ pontosan akkor, ha 3 U {¢} ellentmondésos. Ellentmond4-
sos formulahalmazbdl minden levezetheto.

11. Helyességi tétel (azaz, ha ¥ F ¢, akkor ¥ |= ¢).

12. Teljességi tétel (bizonyitds nélkiil).

(C) Modellelmélet blokk.

13. A kompaktsagi tétel két alakja.

14. Az elemi ekvivalencia és izomorfizmus fogalma. Izomorf struktirak elemien ekvi-
valensek.

15. Reduktumok. A felszdll6 Lowenheim-Skolem tétel.

16. Ha A végtelen struktira, akkor van vele elemien ekvivalens, nem izomorf mésik struktira.

(D) Nemteljességi tételkor.
17. Eldontésproblémak. Godelszamok. Diagonalizacios lemma. Godel els6 nemteljességi
tétele.

(E) Rezoltcios blokk.

18. Szemantikus fa fogalma. Egy kl6zhalmaz pontosan akkor kielégithetetlen,
ha szemantikus fija minden 4gan van cafolé csucs.

19. A nulladrendii rezolicids kalkulus, és céfolati teljessége.

20. Minden elsérendii formula ekvivalens egy (esetleg bévebb nyelven adott) Skolem-alaki
formuldval. A skolemizalds algoritmusa.

21. Herbrand univerzum, Skolem-formulak egy halmazanak pontosan akkor van modellje,

ha van Herbrand-modellje (bizonyitas nélkiil).
?

22. X ): @ részleges eldontése elsérendii esetben. Az alaprezolicié algoritmusa, és a
modszer helyessége.




