Bevezetés az Algebraba 1 5. feladatsor 2025.10.6-10.13.

1. Adjuk meg algebrai alakban: 7 + 2, E;f;",

2. szamitsuk ki —v/3 + i 6todik gyokeit.

3. Igazoljuk, hogy (§) + (5) + (3) + ... = () + (3) + (§) + ... (Ismert...).

4. Legyen n pozitiv egész. Hatarozzuk meg a () — (5) + (5) — .. és (1) — (3) + (F) — ... Osszegeket.

5. Hatéarozzuk meg 1+cos(2°)+cos(4°)+...4cos(12°) értékét (az eredmény két komplex szam hanyadosa
valos részeként adodik, elég megadni ezt a hanyadost).

6. Legyen n pozitiv egész, legyen A az a csoport, melynek alaphalmaza a (mod n) maradékosztalyokbol
all, és a csoport-mitvelet a maradékosztalyok szokéisos Osszeadasa. Legyen B az a csoport, melynek
alaphalmaza az n. egységgyokokbdl all, és a csoport-mivelet a komplex szdmok szorzasabol adédik.
Mutassuk meg, hogy A és B izomorfak.

7. Legyen ¢ primitiv n. egységgyok. mi a rendje e*-nak?

8. Adjuk meg az 5. és a 8. primitiv egységgyokok Osszegét és szorzatat.

9. Adjunk meg egy olyan f : C — C linearis fliggvényt, melynek hatéasa az orig6 koriili (pozitiv irdnyt)
60 fokos elforgatés.

10. Egy 6 darabos mackdsajtos dobozban mar csak harom sajt van, amelyek lazén elfordultak a korong
tengelye koriil. Lassuk be, hogy a sajtok szomszédos kiils§ (és fels) csicsait 0sszekotd szakaszok
felez6pontjai mindenképpen szabalyos haromszoget alkotnak.

11. Legyen n 6-al oszthato pozitiv egész. Igazoljuk, hogy

00 ()10 () € or () 0 ()

(Utmutatés: legyen e alkalmasan valasztott 3. egységgydk és vizsgaljuk az (14 &)™ hatvéanyt.)



