Bevezetés az Algebraba 1 Hazi feladatok, 1. adag 2025 szept. 08-15.

1. Rogzitsiink a sikon egy derékszogl koordindta-rendszert, és élljon az R relacié a sik azon pontpér-
jaibol, melyeknek azonosak a vizszintes koordinatai. Igazoljuk, hogy R egy ekvivalenciarelacio.

2. Legyen D = {{a,b) € R? : a — b € Q}. Igazoljuk, hogy D ekvivalenciarelaci6. Utmutatas: segithet,
hogy tetszéleges x,y,z € R szdmokraz —z=2x—y + y — z.

3. Igazoljuk, hogy a racionalis szamok halmaza a szokasos rendezéssel nem allithaté el véges sok
jolrendezett részhalmazanak uniéjaként.

4. Igazoljuk, hogy

(a) a nemnegativ raciondlis szamok szokésos modon rendezett halmaza és
(b) a racionalis szamok szokésos modon rendezett halmaza

is felbonthat6 (végtelen sok) jolrendezett részhalmazanak diszjunkt unidjara.

5. Meg lehet-e oldani a 4. feladatot gy is, hogy a felbontasokban szerepls diszjunk jolrendezett
részhalmazok mindegyikének végtelen sok eleme van?

6. Igazoljuk, hogy tetszéleges n € N-re

7. Igazoljuk, hogy az n. Fibonacci-szam:
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8. Adjuk meg azt a legkisebb ¢ > 6 egész szamot, melyhez van olyan p egész tgy, hogy [v/5 — §| < 4.
Indokoljunk.



