Algebra-1 2. feladatlap 2026. szept. 16.

1. (Hetfsi RopZH feladatai.)

(a) Az (F, ) hasonlosagi tipusban f, g 1-valtozos, h 2-valtozos fiiggvényszimbolum, és mas fligg-
vényszimbolum nincs F-ben. Sorold fel (F, ) Gsszes legfeljebb 2 darab fiiggvényszimboélumot
tartalmazo termjét melyek egyetlen valtozoja x (més valtozo nem szerepel benniik).

(ezt nem tanultuk, a feladat az, hogy alkosd meg a definiciot).

2. Legyen (A; : i € I) azonos tipusu algebrak egy rendszere. Igazoljuk, hogy

(a) minden j € I-re van sziirjektiv homomorfizmus H A;-bol Aj-re;
il
(b) Ha B olyan algebra, hogy minden i € I-re van sziirjektiv homomorfizmus B-b6l A;-re, akkor
van homomorfizmus B-bél H.Ai—re.

iel
3. Legyen (A; : i € I) azonos tipust algebrak egy rendszere. Igazoljuk, hogy ha (Vi € I) A; =t = to,
akkor
[[TAEt =t
iel
azaz azonossagok érvényessége 6roklédik direktszorzatra.
4. Legyen ©¢,0; € Con(A), O C ©1. Emlékeztets:
@1/@0:{<a/@0,b/90) : <a7b> E@l}.

Igazoljuk, hogy

(a) @1/@0 € COTL(.A/@()),
(b) wu(n) = n/©¢ rendezéstarto bijekcid az A algebra ©p-nal bévebb kongruenciai és Con(A/0g)
kozott.

5. (El6z6 feladatlap 7. feladata.)
Legyen K tetszoleges test. Igazoljuk, hogy K egyszert (csak trividlis kongrenciarelacioi vannak).

6. Legyen () # A tetsz6leges halmaz, és minden a,b € A-ra legyen a - b = a. Tekintsiik az A = (4,-)
algebrat. Igazoljuk, hogy

(a) A félcsoport (balzéré félcsoport);
(b) A mindegyik ekvivalenciarelacidja kongruencaja A-nak (tehat .4 kongruencidinak egyetlen osz-
talya sem hatarozza meg a tobbit).

7. Igazoljuk: tetszGleges A algebrara és © € Con(A)-ra O részalgebraja A x A-nak.
8. Igazak-e a kovetkez$ azonossagok minden félcsoportban?
(@) zy=yx; () (zy)(w)w = ((Ey)u)(vw); () (x(yz)(w))y = (zy)((zu)(vy)).

9. Igazoljuk, hogy minden véges félcsoportban van idempotens elem.

A feladatlap elektronikusan letolthets innen:
https://users.renyi.hu/~sagi/algebral-20260osz-letoltesek.html




