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Bizonyitsuk be a 3-mal, 9-cel, 4-gyel, 125-tel és 11-gyel valo oszthatosagi szabéalyokat.
Altalanositsuk ezeket més alapt szamrendszerekre.

Képezziik az 1234°%7 szAm (tizes szAmrendszerbeli) szAmjegyeinek az dsszegét, majd az
igy kapott szam szamjegyeinek az Osszegét stb., amig egyjegyl szamhoz nem jutunk.
Mi lesz a végeredmény?

Lassuk be:  (a) 57 | 7712 4 820+l (b) 37| 3ntl. 72n+l 4 gdntd 1720
Melyek igazak?

a) a=0b (mod k), a =b (mod n) = a = b (mod kn).

b) a=b (mod k), a =b (mod n) = a = b (mod [k, n]).

¢) aZb(mod k), cZd (mod k) = a+c#b+d (mod k).

d) a # b (mod k), b # ¢ (mod k) = a # ¢ (mod k).

e) a=b (mod k) = a = b (mod 5k)

f) a =b (mod 5k) = a = b (mod k)

g) a=0b(mod k), c=d (modn) = a+c=b+d (mod k + n).
h) a=0b (mod k), c=d (mod n) = a+c=b+d (mod (k,n)).

i) a®> =b? (mod k) = a = b vagy a = —b (mod k).
Igaz-e, hogy n | a® + b% = n | a?, ha n értéke (a) 3; (b) 5; () 4; (d) 8?
Tegyiik fel, hogy harom kobszam 6sszege oszthato 7-tel. Mutassuk meg, hogy ekkor a
szorzatuk is oszthato 7-tel.
Egy szigeten (mutacié kovetkeztében) 33- és 19-fejii sarkanyok élnek. Hanyféleképpen
fordulhat els, hogy 6sszesen 10000 (ttizokado) fejiikk van? Adjunk is meg olyan esetet,
amikor mindkét fajtabol legalabb 100 példany talalhato.

Adjunk meg olyan 2010-nél nagyobb egészt, amelynek a 18-szorosat 7-es szamrend-
szerben felirva az utolso jegy 4, az utolso el6tti jegy pedig 6.

Létezik-e 1000 darab olyan (nem feltétleniil egybevago) kocka, amelyekbdl (hézagmen-
tesen és mindegyiket egyszer felhasznalva) Gsszerakhato egy nagyobb kocka?

Mennyi  (a) (12345678,123456); (b) (315 —1,3% — 1)
2n+1 4n? + 11

5nt 3 (b) 6nZ 13 tort egyszertisithets?
n n

Van-e olyan n, amelyre a  (a)



