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Algebral kézépszint 11. feladatsor 2009. november 24-30.

Alapkészséget ellenérzé feladatok
Igazoljuk, hogy a 223 + 622 4 24x + 120 polinom irreducibilis Q f5l6tt. Irreducibilis-e IR, illetve
Z 616tt7

Adjunk meg olyan n egész szamot, amelyre z* + nx + 12 irreducibilis Q f516tt, és olyant is,

amelyre nem az.

Igazoljuk a Schonemann—Eisenstein kritérium kovetkezd ‘forditott’ valtozatat. Ha az
f=an2" +apn_12" ' + -+ a1z +ag € Z[z]

polinomhoz létezik olyan p primszédm, hogy p nem osztdja a konstans tagnak, p osztdja az Gsszes
tobbi egyiitthatonak, de p? nem osztoja a fSegyiitthatonak, akkor f irreducibilis @ f616tt.

Jeloljon p egy primszdmot. Adott f € Z[z] polinomhoz képezziik az f € Z,[z] polinomot gy,
hogy f minden egyiitthatojat modulo p tekintjiik. Mutassuk meg, hogy ha f irreducibilis Z,
folott, akkor f irreducibilis Q folott. Z f6l6tt is biztosan az lesz?

Bontsuk fel a 22 4+ 1 polinomot @ és Z3 f5l6tt is irreducibilis tényezék szorzatara.

Mutassuk meg, hogy a 3z* + 423 + 622 + 7Tz + 9 polinom irreducibilis Q folott. (Segitség: 10.
feladatsor B1.)

Legyen f(x) = 2% — 2% — 82 + 223 + 1322 — x — 6. Szamitsuk ki f és f' kitiintetett kozds
osztojat, majd oldjuk meg az f(x) = 0 egyenletet. Oldjuk meg a két részfeladatot forditott

sorrendben is!

Bontsuk fel a 225 4 52* — 422 — 922 4+ 92 +6 polinomot @ f616tt irreducibilis tényezék szorzatara.

Otletesebb, elgondolkodtatébb feladatok
Legyen f € Z[x], deg f = n. Tegyiik fel, hogy ay,as, ..., as,+1 olyan kiilonb6zs egész szamok,
melyekre f(a;) primszam. Igazoljuk, hogy f irreducibilis Z f6l6tt.
Legyenek ai,aq,...,a, kilonb6z§ egész szdmok. Igazoljuk, hogy az

(r—a))(x—az) - (x—a,) —1

polinom irreducibilis Q f6l6tt.
Tegyiik fel, hogy v/2 gydke az f € Z[z] polinomnak. Mutassuk meg, hogy f(2) oszthato 30-cal.
Legyen f = ®,. Mely p primekre igaz, hogy f irreducibilis Z,, f5l5tt?

Irjuk fel a ®95 és a P97 polinomokat, majd igazoljuk, hogy ezek irreducibilisek @ f615tt. Mely
korosztési polinomok irreducibilitdsat lehetne még hasonlé modszerrel belatni?



