Linearis algebra (A,B,C) MINTAZH 2008. november 25—28.

Sem irott, sem elektronikus segédeszkéz nem hasznalhaté. A feladatok megoldasara 90
perc all rendelkezésre. MINDEN FELADAT MEGOLDASA KULON LAPRA IRANDO!

1. Igazak vagy Hamisak az alabbi allitasok? (A valaszt karikdzza be, indokolnia nem
kell. Minden helyes véalasz 2 pont, minden rossz valasz —2 pont, nincs valasz: 0 pont.)
I H Vanolyan A, B € R?*? hogy ABA=0,de BAB=B#0.

I H R**“.ben az invertdlhaté métrixoknak ugyanaz a rangja.

I H det(A"B) = det(BA)

I H Haegy homogén linearis egyenletrendszer egyiitthatéomatrixdnak determinansa 0,
akkor az egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa van.

I H det?(—A) = det(A?)

A tobbi feladat megoldasat részletezni kell, az eredmény 6nmagaban nem elegends. Min-
den feladat értéke 10 pont.

11 0
2.0€R, A= [0 1 —1|. Milehet o(A), |A|, A~* (ha 3J), |[A®)| ?
0 0 «

3. a, 3,7 € R és n = 3 esetén szamitsa ki az alabbi n—szer n—es determinans értékét!

a B B ... B
v a 0 ... 0
v 0 a ... O
v 0 0 ... «

4. o € R és n = 3 esetén szamitsa ki az alabbi n—szer n—es determinédns értékét! (A
foatlo alatt mindentiitt o van.)

1 2 3 n
a 1 2 n—1
a o 1 n—2
a o o 1
Q a— 0

5. Legyen o : R3 = R3, o | |3 = | B3—7
Y Yo

a) ¢ linearis transzformacio—e?
b) ¢ vektortér-izomorfizmus-e?

6. Jeldlje ¢ a siknak az x tengelyre valdé meréleges vetitését, 1 pedig az origd koriili
+45°—0s forgatast. Irja fel ¢ és ¢ matrixat az i, j bazisban. Igaz—e, hogy ¢y = Y ?

7. V n dimenzi6s vektortér R felett, ¢, € Hom(V, V), pp = 1o, V = (Kerp, Kery).
a) Bizonyitandd, hogy ¢y = o.

b) Kétdimenzios V' esetére megadandé olyan ¢ és 1, melyek teljesitik a feladat feltételeit.
5: 46-70 pont; 4,5: 41-45 pont; 4: 36-40 pont; 3,5: 31-35 pont; 3: 26-30 pont; 2,5:
21-25 pont; 2: 16-20 pont; 1,5: 11-15 pont; 1:—10-10 pont.



